.Jo
Q

B o Universidad de
/eCIENCIAS NATURALES Y EXACTAS P laya A n C h a

N\
‘ﬂl/% 1/8
1/32

Numeros Reales 5







Valor Absoluto

Definicion Sea x € R, se define el valor absoluto de x como

r s1 x>0
2] = —x st rx <0

Observacion: Note que se cumple va? = |a|, Va € R.

Ejemplo Determinar los siguientes valores
1. |=3|=3
2. V3-2=2-+3
3 B=V3=2[=3-2-V3)|[=1+V3[=1+V3
4. V5= 2 =5 =2




Propiedad Sean a,b € R entonces:
1. |a| = 0. 3. |ab| = |all|b]. 6. |a| = |b| & a* = V.
2. la| = | —al. 4. la|* = |a®| = a®. 7. VaZ = |al.

5. —la| <a < |al.

Propiedad Sean a,b € R,c € R} entonces:
1. la|=c& (a=cVa=—c).

2. la| =|b| & (a=bVa=-D).



Ejemplo Resolver las siguientes ecuaciones

1. |z| =3

Solucion: De la proposicion tenemos que
r=3V r=-3

Luego el conjunto soluciéon es:

S ={3,-3}

2. lr—3|=v3-1
Solucién: Como v3 —1 >0, tenemos que

r—3=vV3-1V z-3=—(vV3-1
r=V3+2 V z=—-V3+14

Luego el conjunto solucion es:

S={V3+2 —V3+4}



3. 22—7=v5-3
Solucién: Como /5h—3 < 0, luego S =6
4. 3—z|=3z—-1

Solucién: Como |3 — z| > 0, luego tenemos que 3z + 1 > 0 y por lo tanto z > —1

ahora tenemos que

-
J

w

3—z=3z—-1 V 3—z=—-3x—-1)
—4r=—-4 V 2xr=-2
r=1 Vv z=-1

2] conjunto solucion es:

S = {1}



5. ||z —1|—3| =5

Solucion: De la proposicion tenemos que

z—1—-3=5 Vv |z—1|—3=—5
z—1=8 V |z—1]=-2

Como 0 < |z — 1] = —2 < 0 es una contradiccién, luego continuamos con la otra
1gualdad
z—1 =8
r—1=38 \% r—1=-8
T = \Y% r=—7T



6. ||z —1| —3z| =2
Solucion:
lx—1|—-3z=2 V |z—1—-3z=-2
t—1]=24+3x V |[z—1=-2+3x

Lo resolveremos por caso
Primer Caso |z — 1| =2+ 3z

Como 0 < |z — 1| = 2+ 3z, luego tenemos que x > —% y ahora aplicamos propiedad

r—1=24+3z V z—1=—(2+ 3x)

—2r=3 V 4xr=-1
3 1

r=——7 V r=—-—

2 4

=)

Luego tenemos,



Segundo Caso |z — 1| = -2+ 3z
Como 0 < |z —1| = =2+ 3z, luego tenemos que = > % y ahora aplicamos la propiedad

r—1=-24+3z V z—1=—(-2+ 3x)

—2r=—-—1 V 4z =3
1 3

r=—= V x=-

2 4

Luego tenemos
3
=)

Asi el conjunto solucion es:
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