
  Cálculo de áreas 

Como vimos anteriormente la integral definida es el área bajo una curva  

 

Ejemplo 

𝐶𝑎𝑙𝑐𝑢𝑙𝑎𝑟 𝑒𝑙 á𝑟𝑒𝑎 𝑏𝑎𝑗𝑜 𝑙𝑎 𝑐𝑢𝑟𝑣𝑎 𝑑𝑒 𝑙𝑎 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖ó𝑛 𝑓(𝑥) = 𝑥2 + 1 𝑒𝑛 𝑒𝑙 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙𝑜 [0,1]     
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Observación  

𝑆𝑒𝑎𝑛 𝑓 𝑦 𝑔 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖𝑜𝑛𝑒𝑠 𝑑𝑎𝑑𝑎𝑠 𝑐𝑜𝑚𝑜 𝑒𝑛 𝑙𝑎 𝑓𝑖𝑔𝑢𝑟𝑎 𝑠𝑖𝑔𝑢𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒                           
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Ejemplos  

 1. −𝐶𝑎𝑙𝑐𝑢𝑙𝑎𝑟 𝑒𝑙 á𝑟𝑒𝑎 𝑐𝑜𝑚𝑝𝑟𝑒𝑛𝑑𝑖𝑑𝑎 𝑒𝑛𝑡𝑟𝑒 𝑙𝑎𝑠 𝑐𝑢𝑟𝑣𝑎𝑠 𝑑𝑒 𝑙𝑎𝑠 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖𝑜𝑛𝑒𝑠:              

𝑓(𝑥) = 𝑥   𝑦     𝑔(𝑥) = 𝑥2 

 

 



Intersecciones 

𝑓(𝑥) = 𝑔(𝑥)    𝑥2 = 𝑥         𝑥2 − 𝑥 = 0   𝑥(𝑥 − 1) = 0      𝑥 = 1   𝑜  𝑥 = 0  
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2. −  𝐶𝑎𝑙𝑐𝑢𝑙𝑎𝑟 𝑒𝑙 á𝑟𝑒𝑎 𝑒𝑛𝑐𝑒𝑟𝑟𝑎𝑑𝑎 𝑝𝑜𝑟 𝑙𝑎𝑠 𝑐𝑢𝑟𝑣𝑎𝑠  𝑦 = 6𝑥 − 𝑥2       𝑦 = 𝑥2 − 2𝑥            

 

𝐸𝑛 𝑝𝑟𝑖𝑚𝑒𝑟 𝑙𝑢𝑔𝑎𝑟 𝑑𝑒𝑏𝑒𝑚𝑜𝑠 𝑜𝑏𝑡𝑒𝑛𝑒𝑟 𝑙𝑎𝑠 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑠𝑒𝑐𝑐𝑖𝑜𝑛𝑒𝑠 𝑑𝑒 𝑙𝑎𝑠 𝑐𝑢𝑟𝑣𝑎𝑠 𝑖𝑔𝑢𝑎𝑙𝑎𝑛𝑑𝑜  

𝐸𝑠𝑡𝑜 𝑒𝑠:    6𝑥 − 𝑥2 = 𝑥2 − 2𝑥                       

8𝑥 − 2𝑥2 = 0 ⟺ 2𝑥(4 − 𝑥) = 0 ⟹ 𝑥 = 0 𝑜  𝑥 = 4  

𝐴 =  � [(6𝑥 − 𝑥2) − (𝑥2 − 2𝑥)]𝑑𝑥 
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Tarea hacer todos los cálculos  

 

3. −𝐶𝑎𝑙𝑐𝑢𝑙𝑎𝑟 𝑒𝑙 á𝑟𝑒𝑎 𝑑𝑒 𝑙𝑎 𝑟𝑒𝑔𝑖ó𝑛 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡𝑎𝑑𝑎 𝑝𝑜𝑟 𝑙𝑎𝑠 𝑔𝑟á𝑓𝑖𝑐𝑎𝑠 𝑑𝑒 𝑙𝑎𝑠 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖𝑜𝑛𝑒𝑠:                       

𝑦 = 𝑥2   𝑦 = −𝑥 + 2   𝑦 = 0     𝑐𝑜𝑛𝑠𝑖𝑑𝑒𝑟𝑎𝑟 𝑥 > 0 

𝐶𝑜𝑚𝑜 𝑙𝑜 𝑚𝑢𝑒𝑠𝑡𝑟𝑎 𝑙𝑎 𝑠𝑖𝑔𝑢𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒 𝑔𝑟á𝑓𝑖𝑐𝑎                                                                           

𝐼𝑔𝑢𝑎𝑙𝑎𝑛𝑑𝑜 𝑙𝑎𝑠 𝑒𝑐𝑢𝑎𝑐𝑖𝑜𝑛𝑒 𝑝𝑎𝑟𝑎 𝑒𝑛𝑐𝑜𝑛𝑡𝑟𝑎𝑟 𝑙𝑎𝑠 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑠𝑒𝑐𝑐𝑖𝑜𝑛𝑒𝑠 𝑠𝑒 𝑡𝑖𝑒𝑛𝑒:             

𝑥2 = −𝑥 + 2     𝑜  𝑥2 + 𝑥 − 2 = 0   



(𝑥 + 2)(𝑥 − 1) = 0      𝑠𝑒 𝑡𝑖𝑒𝑛𝑒 𝑥 = −2   𝑜   𝑥 = 1  

𝐸𝑙 𝑝𝑢𝑛𝑡𝑜 𝑑𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑠𝑒𝑐𝑐𝑖ó𝑛 𝑎 𝑐𝑜𝑛𝑠𝑖𝑑𝑒𝑟𝑎𝑟 𝑒𝑠  𝑃 = (1,1) 
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4. −   𝐻𝑎𝑙𝑙𝑎𝑟 𝑒𝑙 á𝑟𝑒𝑎 𝑑𝑒 𝑙𝑎 𝑟𝑒𝑔𝑖ó𝑛 𝑎𝑐𝑜𝑡𝑎𝑑𝑎 𝑝𝑜𝑟:    𝑦 = 𝑥3 − 3𝑥2  𝑦 𝑝𝑜𝑟   𝑦 = 𝑥2 + 5𝑥     

 

Tarea 

𝑃𝑢𝑛𝑡𝑜𝑠 𝑑𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑠𝑒𝑐𝑐𝑖ó𝑛:         𝑥3 − 3𝑥2 = 𝑥2 + 5𝑥               𝑥3 − 4𝑥2 − 5𝑥 = 0                                    

𝑥(𝑥2 − 4𝑥 − 5) = 0       𝑥(𝑥 − 5)(𝑥 + 1) = 0         𝑝𝑢𝑛𝑡𝑜𝑠 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑠𝑒𝑐𝑐𝑖ó𝑛  𝑥 = 0, 𝑥 = 5, 𝑥 = −1       

𝐴 =  � [(𝑥3 − 3𝑥2) − (𝑥2 + 5𝑥)]𝑑𝑥 + � [(𝑥2 + 5𝑥) − (𝑥3 − 3𝑥2)]𝑑𝑥
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5. −  𝐶𝑎𝑙𝑐𝑢𝑙𝑎𝑟 𝑒𝑙 á𝑟𝑒𝑎 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑎𝑑𝑎 𝑝𝑜𝑟 𝑙𝑎𝑠 𝑟𝑒𝑐𝑡𝑎𝑠 𝑑𝑒 𝑒𝑐𝑢𝑎𝑐𝑖ó𝑛:                                                               
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