
Integral Definida 

 

Definición:  

𝑆𝑒𝑎 𝑓: [𝑎, 𝑏] ⟶ ℝ, 𝑑𝑖𝑟𝑒𝑚𝑜𝑠 𝑞𝑢𝑒 𝑓 𝑒𝑠 𝒂𝒄𝒐𝒕𝒂𝒅𝒂 𝑒𝑛 [𝑎, 𝑏]  

𝑠𝑖 𝑒𝑥𝑖𝑠𝑡𝑒  𝑀 > 0  𝑡𝑎𝑙 𝑞𝑢𝑒   |𝑓(𝑥)| < 𝑀     ∀𝑥 ∈ [𝑎, 𝑏] 

 

Ejemplos 

1. −  𝑙𝑎 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖ó𝑛 𝑓(𝑥) = 𝑠𝑒𝑛𝑥  𝑒𝑠 𝑎𝑐𝑜𝑡𝑎𝑑𝑎 𝑒𝑛 𝑡𝑜𝑑𝑜 ℝ     |𝑠𝑒𝑛𝑥| ≤ 1   ∀𝑥 ∈ ℝ           

 

 

 

2. −𝑙𝑎 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖ó𝑛 𝑓(𝑥) = 1
𝑥−5    𝑛𝑜 𝑒𝑠 𝑎𝑐𝑜𝑡𝑎𝑑𝑎 𝑒𝑛 𝑛𝑖𝑛𝑔ú𝑛 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙𝑜 𝑞𝑢𝑒 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑒𝑛𝑒 5 

 

Si 



 

𝑆𝑢𝑝𝑜𝑛𝑔𝑎𝑚𝑜𝑠 𝑞𝑢𝑒 𝑓 𝑒𝑠 𝑎𝑐𝑜𝑡𝑎𝑑𝑎 𝑦 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑎 𝑒𝑛 𝑒𝑙 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙𝑜 [𝑎, 𝑏] 𝑒𝑛𝑡𝑜𝑛𝑐𝑒𝑠  

 𝑝𝑜𝑑𝑒𝑚𝑜𝑠 𝑑𝑒𝑐𝑖𝑟:                                                                                                                                

� 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑏

𝑎

 𝑐𝑜𝑟𝑟𝑒𝑠𝑝𝑜𝑛𝑑𝑒, 𝑔𝑒𝑜𝑚é𝑡𝑟𝑖𝑐𝑎𝑚𝑒𝑛𝑡𝑒, 𝑎𝑙 á𝑟𝑒𝑎 𝑞𝑢𝑒 𝑠𝑒 𝑒𝑛𝑐𝑢𝑒𝑛𝑡𝑟𝑎 𝑑𝑒𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡𝑎𝑑𝑎,  

𝑏𝑎𝑗𝑜 𝑙𝑎 𝑐𝑢𝑟𝑣𝑎 𝑞𝑢𝑒 𝑟𝑒𝑝𝑟𝑒𝑠𝑒𝑛𝑡𝑎 𝑙𝑎 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖ó𝑛  𝑓 𝑦 𝑙𝑜𝑠 𝑝𝑢𝑛𝑡𝑜𝑠 𝑒𝑛 𝑙𝑎 𝑎𝑏𝑠𝑐𝑖𝑠𝑎 𝑎 𝑦 𝑏 

 

 

� 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑏

𝑎
   𝑠𝑒 𝑙𝑙𝑎𝑚𝑎 𝑙𝑎 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑙 𝑑𝑒𝑓𝑖𝑛𝑖𝑑𝑎 𝑑𝑒 𝑓 𝑒𝑛 𝑒𝑙 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙𝑜 [𝑎, 𝑏] 

Observación  

1. −  𝑆𝑖 � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑏

𝑎
 𝑒𝑥𝑖𝑠𝑡𝑒, 𝑒𝑛𝑡𝑜𝑛𝑐𝑒𝑠  𝑒𝑠 𝑢𝑛 𝑛ú𝑚𝑒𝑟𝑜 𝑟𝑒𝑎𝑙                                                                       

2. −𝐷𝑒 𝑒𝑥𝑖𝑠𝑡𝑖𝑟 � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑏

𝑎
   𝑠𝑒 𝑑𝑖𝑟á 𝑞𝑢𝑒 𝑙𝑎 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖ó𝑛 𝑓 𝑒𝑠 𝒊𝒏𝒕𝒆𝒈𝒓𝒂𝒃𝒍𝒆 𝑒𝑛 [𝑎, 𝑏]                  

 

 

Propiedades funciones integrables 

 

𝑆𝑒𝑎𝑛 𝑓  𝑦  𝑔 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖𝑜𝑛𝑒𝑠 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑏𝑙𝑒𝑠 𝑒𝑛 [𝑎, 𝑏]   𝑦   𝑘 ∈  ℝ   



1. − � �𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥)�𝑑𝑥
𝑏

𝑎
=  � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

𝑏

𝑎
+ � 𝑔(𝑥)𝑑𝑥

𝑏

𝑎
                                                                  

2. −  � 𝑘𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑏

𝑎
= 𝑘 � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥                                                                                                      

𝑏

𝑎
 

3. −  𝑆𝑖 𝑎 < 𝑐 < 𝑏         � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑏

𝑎
=  � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

𝑐

𝑎
+ � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

𝑏

𝑐
                                                  

4. − � |𝑓(𝑥)|𝑑𝑥
𝑏

𝑎
 ≥ 0                                                                                                                           

𝐸𝑠𝑡𝑜 𝑠𝑖𝑔𝑛𝑖𝑓𝑖𝑐𝑎 𝑞𝑢𝑒 𝑙𝑎 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑙 𝑑𝑒𝑓𝑖𝑛𝑖𝑑𝑎 𝑑𝑒 𝑢𝑛𝑎 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖ó𝑛 𝑝𝑜𝑠𝑖𝑡𝑖𝑣𝑎 𝑒𝑠 𝑢𝑛 𝑛ú𝑚𝑒𝑟𝑜 𝑝𝑜𝑠𝑖𝑡𝑖𝑣𝑜 

5. − � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 
𝑏

𝑎
= − � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

𝑎

𝑏
                                                                                                      

 

Teorema  

𝑆𝑖 𝑢𝑛𝑎 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖ó𝑛 𝑓 𝑒𝑠 𝑎𝑐𝑜𝑡𝑎𝑑𝑎 𝑦 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑎 𝑒𝑛 [𝑎, 𝑏] 𝑒𝑛𝑡𝑜𝑛𝑐𝑒𝑠 𝑓 𝑒𝑠 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑏𝑙𝑒 𝑒𝑛 [𝑎, 𝑏] 

Observación 

         
𝐸𝑠𝑡𝑒 𝑡𝑒𝑜𝑟𝑒𝑚𝑎 𝑛𝑜𝑠 𝑝𝑒𝑟𝑚𝑖𝑡𝑒 𝑡𝑒𝑛𝑒𝑟 𝑢𝑛 𝑐𝑜𝑛𝑗𝑢𝑛𝑡𝑜 𝑚𝑢𝑦 𝑔𝑟𝑎𝑛𝑑𝑒 𝑑𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖𝑜𝑛𝑒𝑠 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑏𝑙𝑒 

𝑠𝑒𝑛𝑥, 𝑐𝑜𝑠𝑥, 𝑒𝑥 𝑦 𝑙𝑜𝑠 𝑝𝑜𝑙𝑖𝑛𝑜𝑚𝑖𝑜𝑠 𝑠𝑜𝑛 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖𝑜𝑛𝑒𝑠 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑏𝑙𝑒𝑠 𝑒𝑛 𝑐𝑢𝑎𝑙𝑞𝑢𝑖𝑒𝑟 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙𝑜 𝑐𝑒𝑟𝑟𝑎𝑑𝑜  

√𝑥 , 𝑙𝑛𝑥  𝑠𝑜𝑛 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑏𝑙𝑒𝑠 𝑒𝑛 𝑐𝑢𝑎𝑙𝑞𝑢𝑖𝑒𝑟 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙𝑜 𝑐𝑒𝑟𝑟𝑎𝑑𝑜 𝑑𝑒𝑛𝑡𝑟𝑜 𝑑𝑒  𝑙𝑜𝑠 𝑛ú𝑚𝑒𝑟𝑜𝑠 𝑝𝑜𝑠𝑖𝑡𝑖𝑣𝑜𝑠 

 

Observación  

𝑈𝑛 𝑐𝑜𝑛𝑗𝑢𝑛𝑡𝑜 𝑒𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑎𝑏𝑙𝑒 𝑠𝑖 𝑒𝑠 𝑓𝑖𝑛𝑖𝑡𝑜 𝑜 𝑖𝑛𝑓𝑖𝑛𝑖𝑡𝑜 𝑛𝑢𝑚𝑒𝑟𝑎𝑏𝑙𝑒, 𝑒𝑠𝑡𝑜 𝑒𝑠, 𝑞𝑢𝑒 𝑠𝑒 𝑝𝑢𝑒𝑑𝑒     

 𝑒𝑠𝑡𝑎𝑏𝑙𝑒𝑐𝑒𝑟  𝑢𝑛𝑎 𝑏𝑖𝑦𝑒𝑐𝑐𝑖ó𝑛 𝑒𝑛𝑡𝑟𝑒 𝑒𝑙 𝑐𝑜𝑛𝑗𝑢𝑛𝑡𝑜 𝑦 𝑙𝑜𝑠 𝑛ú𝑚𝑒𝑟𝑜𝑠 𝑛𝑎𝑡𝑢𝑟𝑎𝑙𝑒𝑠                            

 

Teorema  

𝑆𝑒𝑎 𝐴 𝑒𝑙 𝑐𝑜𝑛𝑗𝑢𝑛𝑡𝑜 𝑑𝑒 𝑙𝑎𝑠 𝑑𝑖𝑠𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑖𝑑𝑎𝑑𝑒𝑠 𝑑𝑒 𝑓  𝐴 ⊆ [𝑎, 𝑏]                                                  



𝑆𝑖 𝑓 𝑒𝑠 𝑎𝑐𝑜𝑡𝑎𝑑𝑎 𝑒𝑛 [𝑎, 𝑏] 𝑦 𝐴 𝑒𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑎𝑏𝑙𝑒 𝑒𝑛𝑡𝑜𝑛𝑐𝑒𝑠 𝑓 𝑒𝑠 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑏𝑙𝑒 𝑒𝑛 [𝑎, 𝑏]                

 

 

 

 𝑃𝑜𝑑𝑒𝑚𝑜𝑠 𝑜𝑏𝑠𝑒𝑟𝑣𝑎𝑟 𝑒𝑛 𝑙𝑎 𝑔𝑟á𝑓𝑖𝑐𝑎 𝑑𝑒 𝑙𝑎 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖ó𝑛, 𝑒𝑥𝑖𝑠𝑡𝑒 𝑢𝑛𝑎 𝑑𝑖𝑠𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑖𝑑𝑎𝑑 𝑒𝑛 4 

𝑎𝑢𝑛 𝑎𝑠í 𝑒𝑙 𝑡𝑒𝑜𝑟𝑒𝑚𝑎 𝑛𝑜𝑠 𝑑𝑖𝑐𝑒 𝑞𝑢𝑒 𝑓 𝑒𝑠 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑏𝑙𝑒, 𝑢𝑠𝑎𝑛𝑑𝑜 𝑙𝑎 𝑝𝑟𝑜𝑝𝑖𝑒𝑑𝑎𝑑 (3) 𝑡𝑒𝑛𝑒𝑚𝑜𝑠.               

� 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
4

1
+ � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

8

4

8

1
 

Ejemplo  

𝐶𝑜𝑛𝑠𝑖𝑑𝑒𝑟𝑒𝑚𝑜𝑠 𝑙𝑎 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖ó𝑛 𝑝𝑎𝑟𝑡𝑒 𝑒𝑛𝑡𝑒𝑟𝑎  𝑑𝑒 𝑥 𝑐𝑜𝑚𝑜 𝑓(𝑥) = [𝑥]                      

[𝑥]: 𝑒𝑙 𝑚𝑎𝑦𝑜𝑟 𝑒𝑛𝑡𝑒𝑟𝑜 𝑚𝑒𝑛𝑜𝑟 𝑜 𝑖𝑔𝑢𝑎𝑙 𝑎 𝑥   𝑠𝑢 𝑔𝑟á𝑓𝑖𝑐𝑎 𝑒𝑠:                    

[3,4] = 3    �√103 � = 2     [0,002] = 0     [−3,001] = −4 

 

 

 



𝑓 𝑛𝑜 𝑒𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑎 𝑒𝑛 𝑡𝑜𝑑𝑜𝑠 𝑙𝑜𝑠 𝑛ú𝑚𝑒𝑟𝑜𝑠 𝑒𝑛𝑡𝑒𝑟𝑜𝑠       𝑝𝑒𝑟𝑜 𝑓 𝑒𝑠 𝑎𝑜𝑡𝑎𝑑𝑎  𝑙𝑢𝑒𝑔𝑜 𝑒𝑠 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑏𝑙𝑒 

𝑒𝑛 𝑐𝑢𝑎𝑙𝑞𝑢𝑖𝑒𝑟 𝑢𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙𝑜 𝑐𝑒𝑟𝑟𝑎𝑑𝑜 [𝑎, 𝑏] 

 

𝐶𝑎𝑙𝑐𝑢𝑙𝑎𝑟:     � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
3

1
                                                                                                                              

𝐸𝑠𝑡𝑜 𝑐𝑜𝑛𝑠𝑖𝑠𝑡𝑒 𝑒𝑛 𝑐𝑎𝑙𝑐𝑢𝑙𝑎𝑟 𝑠𝑖𝑚𝑝𝑙𝑒𝑚𝑒𝑛𝑡𝑒 𝑙𝑎𝑠 á𝑟𝑒𝑎𝑠 𝑑𝑒 𝑙𝑜𝑠 𝑟𝑒𝑐𝑡á𝑛𝑔𝑢𝑙𝑜𝑠                               

� 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
3

1
= � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

2

1
+ � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

3

2
= 1 ∙ 1 + 1 ∙ 2 = 3  

 

Teorema Fundamental del cálculo 

 

Antes de enunciar el teorema fundamental del cálculo veamos previamente lo siguiente  

Teorema 

𝑆𝑒𝑎 𝑓: [𝑎, 𝑏] ⟶ ℝ  𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑎 𝑦 𝑎𝑜𝑡𝑎𝑑𝑎   𝑦  𝑎 < 𝑥 < 𝑏  𝑒𝑛𝑡𝑜𝑛𝑐𝑒𝑠 𝑙𝑎 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖ó𝑛: 

𝐹(𝑥) = � 𝑓(𝑡)𝑑𝑡
𝑥

𝑎
 𝑒𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑎 𝑦 𝑑𝑖𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑐𝑖𝑎𝑏𝑙𝑒 𝑒𝑛 ]𝑎, 𝑏[  𝑦 𝑎𝑑𝑒𝑚á𝑠          

𝐹�(𝑥) = 𝑓(𝑥)  

 

Ejemplo 

𝑆𝑒𝑎 𝐹(𝑥) =  � 𝑒𝑡2𝑑𝑡
𝑥

1
   𝑝𝑎𝑟𝑎  1 < 𝑥 < 4(𝑝𝑢𝑒𝑑𝑒 𝑠𝑒𝑟 𝑢𝑛 𝑛ú𝑚𝑒𝑟𝑜 𝑟𝑒𝑎𝑙 𝑐𝑢𝑎𝑙𝑞𝑢𝑖𝑒𝑟𝑎)        

𝐶𝑜𝑚𝑜 𝑠𝑒 𝑐𝑢𝑚𝑝𝑙𝑒𝑛 𝑡𝑜𝑑𝑎𝑠 𝑙𝑎𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑑𝑖𝑐𝑖𝑜𝑛𝑒𝑠 𝑑𝑒𝑙 𝑡𝑒𝑜𝑟𝑒𝑚𝑎 𝑎𝑛𝑡𝑒𝑟𝑖𝑜𝑟 𝑠𝑒 𝑡𝑖𝑒𝑛𝑒 𝐹�(𝑥) = 𝑒𝑥2  

 

 

 

 



Teorema Fundamental del cálculo 

𝑆𝑒𝑎 𝑔 𝑢𝑛𝑎 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖ó𝑛 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑎 𝑒𝑛 [𝑎, 𝑏]  𝑔 𝑢𝑛𝑎 𝑝𝑟𝑖𝑚𝑖𝑡𝑖𝑣𝑎 𝑑𝑒 𝑓 (𝑔, = 𝑓) 𝑒𝑛𝑡𝑜𝑛𝑐𝑒𝑠      

� 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = 𝑔(𝑏) − 𝑔(𝑎)
𝑏

𝑎
 

Ejemplo 

𝐶𝑎𝑙𝑐𝑢𝑙𝑎𝑟 � (3𝑥2 − 2𝑥 + 5)
5

2
𝑑𝑥 

�(3𝑥2 − 2𝑥 + 5)𝑑𝑥 = (𝑥3 − 𝑥2 + 5𝑥)      𝐿𝑢𝑒𝑔𝑜:   

� (3𝑥2 − 2𝑥 + 5)𝑑𝑥 =  (125 − 25 + 25) − (8 − 4 + 10) = 125 − 14 = 111
5

2
 

� (3𝑥2 − 2𝑥 + 5)
5

2
𝑑𝑥 = [𝑥3 − 𝑥2 + 5𝑥]2

5   

Observación  

Recordemos un teorema anterior 𝑓 𝑑𝑖𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑐𝑖𝑎𝑏𝑙𝑒 ⟹ 𝑓 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑎 

Nos podemos preguntar ¿Existe una relación entre derivable e integrable? 

¿Entre continua e integrable? Veamos ejemplos que nos aclaren estas situaciones 

 

Ejemplo 1 función continua 

𝐶𝑎𝑙𝑐𝑢𝑙𝑎𝑟: � 𝑒2𝑥𝑑𝑥
3

0
 

 

� 𝑒2𝑥𝑑𝑥
3

0
=  �1

2 𝑒2𝑥�
0

3
= 1

2 𝑒6 − 1
2 

 

 

 



Ejemplo 2  Ahora consideremos una función no continua 

𝑆𝑒𝑎 𝑓(𝑥) = �
−𝑥2 + 3                  𝑠𝑖  𝑥 < −1

1,36                      𝑠𝑖     𝑥 = 1
𝑥2              𝑠𝑖  − 1 < 𝑥 < 2

−𝑥 + 4                         𝑠𝑖  𝑥 > 2
 

𝐶𝑢𝑦𝑎 𝑔𝑟á𝑓𝑖𝑐𝑎 𝑠𝑒 𝑚𝑢𝑒𝑠𝑡𝑟𝑎 𝑎 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑎𝑐𝑖ó𝑛                                            

 

 

𝐶𝑎𝑙𝑐𝑢𝑙𝑎𝑟  � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
3

1
 

𝑁𝑜𝑡𝑒𝑚𝑜𝑠 𝑞𝑢𝑒 𝑙𝑎 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖ó𝑛 𝑛𝑜 𝑒𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑎 𝑒𝑛 𝑥 = −1    𝑦   𝑥 = 2 𝑦  2 𝑒𝑠𝑡á 𝑒𝑛 [1,3]  

� 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 =  � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
2

1

3

1
+ � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

3

2
=  � (𝑥2)𝑑𝑥 + � (−𝑥 + 4)𝑑𝑥

3

2

2

1
 

= �𝑥3

3 �
1

2
+ �− 𝑥2

2 + 4𝑥�
2

3
=  8

3 − 1
3 + ��− 9

2 + 12� − �− 4
2 + 8�� =  7

3 − 5
2 + 4 

 

Ejemplo 3 Función continua y no diferenciable 

𝐶𝑜𝑛𝑠𝑖𝑑𝑒𝑟𝑒𝑚𝑜𝑠 𝑙𝑎 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖ó𝑛 𝑓(𝑥) =  |𝑥 + 2|  

 



𝐶𝑎𝑙𝑐𝑢𝑙𝑎𝑟 � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
0

−3
 

 

𝐸𝑛 𝑝𝑟𝑖𝑚𝑒𝑟 𝑙𝑢𝑔𝑎𝑟 𝑛𝑜𝑡𝑒𝑚𝑜𝑠 𝑞𝑢𝑒 𝑓 𝑒𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑎 𝑒𝑛 ℝ 𝑝𝑒𝑟𝑜 𝑛𝑜 𝑒𝑠 𝑑𝑖𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑐𝑖𝑎𝑏𝑙𝑒 𝑒𝑛 − 2 

𝐴𝑑𝑒𝑚á𝑠 𝑙𝑎 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖ó𝑛 𝑝𝑢𝑒𝑑𝑒 𝑠𝑒𝑟 𝑒𝑠𝑐𝑟𝑖𝑡𝑎 𝑐𝑜𝑚𝑜 𝑓(𝑥) = �
−(𝑥 + 2)      𝑠𝑖 𝑥 < −2

𝑥 + 2           𝑠𝑖 𝑥 ≥ −2
 

 

 

� 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 =  � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 + � 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
0

−2

−2

−3

0

−3
 

= �− 𝑥2

2 − 2𝑥�
−3

−2
+ �𝑥2

2 + 2𝑥�
−2

0
 

= ��− 4
2 − 2 ∙ (−2)� − �− 9

2 − 2 ∙ (−3)�� + �0 − �4
2 + 2 ∙ (−2)�� 

=  �(−2 + 4) − �− 9
2 + 6�� − 2 + 4 = 1

2 + 2 = 5
2  

Como vemos a partir de estos ejemplos no es necesario que la función sea continua para 
que sea integrable y tampoco que sea diferenciable para que sea integrable lo que se 
necesita es que sea acotada y el conjunto de las discontinuidades contable 


